Seo un trign gulo r@ct&nguto

GEOMETRIA 9

coteto Definimos Lo razone s trigonométrico.s
contiguo (SENO, COSENO Y TANGENTE)
de lo. Siguiente manera:
_ _cok opuesto
h'lpote,nu So. sen=< hipot'enuSa
. _col opuesto __cot contiguo
tﬂx col. c(')ntigu() o hipotenuZa.

Todos los tnéxn%u(os rectongulos con (oS mismos angulos

son Seme. J'onte,S, por (

v

En Motematicos por comodidod, e Scribiremos

@ej\z:-::)a= Se.nzmc

B,
[sen2=<+c0$2=<=J e i
Ceal gueste”, cal comtigu) ipctemsd
potenusa? * hipotenlo?  hipotenuso!
Y odema.s
col Upue,StD
Sens< hiPUten“SQ J cat opuesto * hipoterio. 3 @
c0S=</ cob contiguo ot contiguo * hi o,

hipotenuh

(e tienen o misma.s rozones trigonométricas |

N

1

N4

Hagamos unos eJerC\ClOS: Holls los annalos
‘2380 (Como cumple el teorem
—tpm 0" o7 ot
, Hem 25 + 1t = 109
] o Sabemos (e tiene un
12em

(s Tozone s trigonométrico.s
Sobemos que Seno<=5/13 obtendremos Los otros

Si le introducimos ese volor o Lo calculadoro, y pulsomos |seil

nos dira. (e corre,sponde, o un an gulo de 22' 62° apro;dmodomente,
Y como ambos Emgu(os son comptemento\nosm

angulo recto g\, fociosS o

Hallo (o medida de [0S otros dos lados

Sobemos (e oS 550 = 10/3
Si hollomos el seno con oyudo.

Y= 17422em

*x1 1428 de lo. colculodore, tenemss
On7Y = 10/5
s 2 = 10/057
10em Despe o y 35 = 17 422cm

7 tombién tenemos tg 55° - %/10

Lo colculodora dice 7428 = xA0 ; x= 1 28em



Ahoro. traba. joremos sin coleuladoro: Paro. Se,gi § (i\dilzmdo en la tn gonome,tn%r
1 Sabiendo aie. sens< = (O'5. holla. Su coseno y S tangente ~amos o ayidalnos de o circunferencia. goniométrico:
Gracios o lo.elheion undomental de mﬂmmﬂ?m e g |12 tcafeencsde adio | centrodaven e ofen de. condenodas
, 7 7 7 - I 120:- =35;=?_n-'12_ stz | 78eds £ 5 PC\I'OL C«UQ[.q.ller ('lﬂ%ll(o QJQ, f(.)rmeIY\OS
05 + c0S'oc=1—3 c0S'oc= 1= (15 —>c0S oc=VO 75 el “_‘\/ N con el semie je positivo'de abscisas
N PR e/l NI N en el s2ntido controrio o
WS 0186k, Lgoc= 05 /0866 = 01577 wof FINTAY L oS o josdel elo
2 Sobiendo gue tge< =18, hollo. s seno y & coseno 9511'{ T e podlsmo; te&er Su CORNO
Como nos vo. o resultor uno. sistemo. de ecuaciones trigonométrico| ... o ;‘ g’;nf;“ goi}tﬁ's'
eS aconse joble p(onte,o;Se, u ;\ combio de voncgt:(e,s R e ARERH ¢ je de ordenados
x* Sefo xl+yle1 e ey
_ Y tendremos Y }% ) 7 nos itira. Uraba. jor con oS rezone S
Y = c0Se< } SACTEN Xy=T8f—>x= Ty sen b0° V3/1 tngmétnm de cual guier angulo,
0
Por sustitucion cbtenemos que y= 07986 = cosee - €0S6Q° =172 oungue Seo. Mayor de 90
x= (/874 = sene< Enlocireunferencio. (te, Mane jaremos en este video
podré.s observar Los an%ut § medidos en grodos y RADIANES
Yo. que estomos an e,cuoxcio)ne,s, resuelve Lo Siguiente ofra.unidod de medido, tal que
(2 - sene< - , Con una. Sencillo reglo de tres
: 08 oc - 160° - J fodiones puedes posar de uno. medido o Lo otra
Antes de preciptomos con combios de voriables Veamos cuales son las fazones trigonométricas notobles
debemos pensor en Smplificar e So. exPresion Para. guedarnos (Los de Los angulos mo.s usiales) =
con una. inica. incgnito. (s0lo tenemos una. ecuacion) [ , g0 f’E_“O ‘35_5”0 ERIE
Las tangentes Lo convertimos en senos y cosenos P e 11 S T T I
sen {2- Sene) D 2Sens< - Sen‘oe .1 ; N\ 450=n/4 300 VI V3L NS
@ﬁ. v
UL JARCLL S (= Ser'ed) os | \_30_"=n/6_ ypo | VI/1| VI | 1
Y (0$ $enos y Los cosenos son Faciles de tronsfomar cuando | 4 1
eston ol cgodrododo, gracia? o la relocion fﬂ(r)\r:l“amentc\i ﬁ "’F ] | X15°=n/12 Q°V3 VI | V3
Lenoc - Serfsem 1 % | Senee 1/, o3P0 | KOs maa(ihan | 90°[VF2|YOR| -




Podemos aprovechor Lo.s simetrios de (o cifcunferencio
Polo. obtener la.s rozones de otros Emgu(os Por ejemplo

%+ 75 =90 Dos c'mgu(os c,unple,me,ntaﬁos

Js12 | | | /] ((éue, simen nowento. grados)
60°=n3 7 iempre e intercombioran
ST el seno y el coseno

sen 79° = cos 1%°
c0S$ 790 = sen 19°

— |
0’5 0°=2n
_|COS
Todo ('Mﬁu(() del Se_gundo cuodrante tiene otro simétrico
en &l primero si suplementario (que suman 180°)
Tienen el mismo Seno. Y COSeNOS opuestos
sen 15Q° = sen 30°=1/2
180 - 190 = 50 cos 30° = 0 86b
120%232?% %E’ngoin@; c0$ 1900 = -0 8bb
1350=3n/4, as=nia | SEGUNDO CUADRANTE:
- 7 e SENOS POSITIVOS
il = M =20 (OSENOS NEGATIVOS
N é v
165°=11n/1 NS ‘ [ 15°=n/12
\ . /
180°=n P st 12pt 3l 109=2n
-5 Lo ICE] E COS

Todo &ngulo del tercer cuadronte tiene otro
SMEXrico en el primero, porque difieren 180°
Tienen (oS senos Y (0S cosenos op:estos

210 - 180 = 30 sen 300 =1/2
R s i o et sen 210°=-1/2
lao:f:;w NG 45“:“?_.‘5&_6_ COS 300 b OJ %b
e R ‘?’w\ N 08 210°= -0 860
okl L . TERCER CUADRANTE
yﬂ | 30°= 11006 SENOS y (OSB\IOS
225:::':‘"'—4113 | o7brs Lo t-T 3UO=:11:=W4 NEGATIVOS
Y todo angulo del cuarto cuodrante tiene otro
Smétrico en &l primero su opuesto (suman Q° 0 3609
Tienen [0S c0Senos 19uo1e,s, Y (oS senos opue,stos
L] c0$ 315°= 08 §5° = ) 707
el L o G 450 (1707
165“=11n1€1' - ; Xi5=nm2 Se’n 5160 B _0‘ ?07
195°=13n;|2 TN A ] ‘: '_::i")iannz (UARTO CUADRANTE
21o°j=?n.fa | ! I 330°211/6 SENOS NEGA-HVOS
e ¥ COSENOS POSITIVOS
T ek R




Ju ?cmdo con la.s simetrias oﬂudémdonos de dibu jos,
podemo tro.slodor lo.S rozone s t%gmunétnms notobles u otros
& conozeomos, o multitud de &n 9ulos de otros cuadrontes

Y tombién neﬂati\os_ Hallo. louS razone s tngonmé,tnms de —450 y -93(Q0
sen 450 = -V1/1

Por e jemplo, hollo. Lo.s razone s trigonométricos de 225°y 300°
J ;;[ <7 o 90 7 /ZC J (—923]:0) . 90|18 O . & s -450 =VI/2
K _ ey P~y
et oo AR
AR o o HHeos 930 |60 Sen 930°- 172
sl TR Jeos Sen 3000=-V3/1 i 0O 7 os-9300 = V31
O\ | ! Ira.s me. jorando tus - X . -930esta en Lo miswa
' - : dibu 10§ oMmono olzoda. <03 3000 =1/2 770 & _ FOStc_,ior\ que =210, tﬂ -93()0 = -V3 /3
‘\'}q} —=X0,  cnolgode practica tﬂ 3000--V3 | 9 e quito dos weltas |
1 \© Sinote g sto. trabo. Jjor con dngutos negattnos, Simale 360
4)

Y podemos hollor Los rozone s trigonométricas de angulos
Moyores de 360° (les “puitaremos’ (as weltos poro. ubicorl0s)
Problema: ¢Cuales seran Los razones trigonométricas de 165°
Si Lo multiplicomos por 87 = 165,8-1320
1320360=3 con resto 240 (do 3 weltas y gira 240 grodos mé.s)

90

[

S El seno que buScomos es -V3/1

£l coseno es -1/2

Y la tangente, eSel cociente
entre ambos e es V3

e
3

po|
=

180 l
l
Q’ 270
O

0
c0$

Holla todos los fmgu(os cuyo Seno volga -1/2:
e

\ AR ey med
ﬂ>’3§ =>-30° 0 360-30 * 330
0 e 180+30) = 210°
L 7 N
Sobiendo gue Sen 18°= 03] ot simodomente, 013/
halla sen 2520 = (495 /7 [/ %

72"3 18°son complementarios Por L. relocion fundomental: g N
sen 72°= cos 18°=V1- 031 = 095 l\#

Pi

70
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