FUNCIONES 4

Vomos o representor lo. Siguiente funcion (= %

Si le domos (oS valores habituales nos encontromos un problemo

Para. ], d%a (e obtenemos 1/0, g Ja debemos Sober (ue corece

de sentido gue dividomos entre cefo Veamomé, cuondo
noS acercomos o x=1 tanto por lo 12@ierda cOmo por (o derecho.
Vamos o hollor Lo imagen de 09, 099, 0999 . acercandonos o1
por Lo izquierdo. (con valores ligeramente menores|
A0'9)= 1409 - 1)=1[-0'1)= - 10/1= =10
ff (0'99)= 1/-001) = -100 Cuanto Ma.S NOS acercamos, voanos Y
f( 0'999) = -1000 obteniendo imd.genes ma.S grandes y negokivos
- Decimos ue el LIMTE DE f{x) CUANDO x
TIENDE /A 1POR LA [ZQUIERDA es - o

Si obserbomos La. grafico, tombién
4 se oprecio. cierto. tendencio en (o
N funcion ol oumentar los volores de "x
A HORIZONTIAL Ly
> T H10) = 101 = 14 = 0 Im.
7TNZ 100) = 1/%9 = 0" 1010101
% A1000) = 1/999 = ¢ Q01001
4 r;{
7 Decimos ue el limite de ) cuondo x tiende o infitito e 0
}@mﬁ")= 0 Y ciondo tiende x(ir!mf(A= 0

0. MeNOS infin ito
A-10)= -0'0909.. -100) = ~0'009009..  {-1000) = =0’ G00IO0...

] E‘!‘A-f(%) »/A00 | Lasdosrectosintemitentesro jos son los ASINTOTAS de nuestra. funcién

4 o ) S cunvo. Se acerea. intenminoblemente o esasrectos sin llegar o tocorlas
]‘(‘1)?{ }?/(12{23}_\0; /{;.)e?%lqgs tan _c,mnﬁz,s‘o y gsfgﬁvg ph: ec;.eéiomos Tenemos una. asintota horizontol y otro. verticol
= = 1/01- / \ o
rol)=1/0701=1 lim f{) - 1 ;
T%T%)Oﬂ ./ (1)0%0 o0 . x‘-ﬂ-f{%) ® odired, )\/ Lo gnd()n e hemos visto e una. traslacion de la. FUNCION DE
p ' ; ,Q . PROPORCIONALIDAD INVERSA: f( )&) = k,/;( (k=constante de prop inversal)
- Como yo. Sabemos como se comporto. Lo funcion , N . 4
por (o d o.y por (o izguierda. de 1 podemos po.sor Pare jemplo, Lo funcion gue refle jo.el e 12 tartas en

o hollor los imb.genes de los valores que hoy alrededor de 1
- g 1AV
(on e50.8 IMa. ene,S,lﬂ Sobiendo )= Y- = -1/
como Se comporto. o, funcion t{g)q/(o_)s_]
alrededor dQ(IL\ )(=]. tenemos ffZ _ .Vg _n .
infomocion de Sobro. Paro. 12 Viach sl
hm% representuiéﬁc;ﬁrable, %’l [(>-1)-1/2

)= 14-1)=1/3

funcion del nimero”x’ de personass qre vengon ol mismo f( X =12/x

Todos Los funcione s de ()pordmohdod inverso. tienen Lo
Stguie,nte, fomo. S k>0, 0 ol reré s sik<0 A HPERBOLAS

Son funcione s impares y oS e jes k>0

de c(}‘(u)rdenodos @ Su; as{ntojtps %L;

Todaus i de ( : } k<0
o.S oSfunexone,S e afonna 0

- 2268 son troslaciones de los finciones de. ) (1
de proporcionolidad inversa Sus asintotas son { Y=o/ (honzonto&



Grocios o. (oS imites podremos estudior formalmente (o
continuidod de una. funcion. Para. verlo, vamos o utilizar

o )= 2L - 2l i6n DEFINDA A TROZ0S,; uno. funcion gue vendre
Repre,sentmos l(‘_;,fuf\(,\(_)ﬂw f{x) —1—_‘&‘;——- j’&, uno. ful'\(.lon DEF ;U &fu a0 e o
o : : A ok
Primvero debemos buscor og alleevalon QS” scnibenel dosedon d&flnldapor uno. fomr\u(a distinto. en codo tromo del dominio
yo- que 10 tendran imogen (no fomoran porte del dominio) 15 x <=1 PRMER TRAMOO TROZO
120 kel k=108 f( )=8 3 -1< x <7 sequno TRAMO
Sime acerco o 1/4 por la. izguierda., tengo ‘ A ) N
02)--7. fo24)--31 ' fo29)-"31325 W fx=-eo x/8 x>0 TerceRTRAMO

Pur (o derechos (0°26)= 305, (0'251)- 31175 . (i f4- o i iR x[3  x|4/8
Explorondo cuando tiende ol Ma.5/menos infinito g tablo. poro. hallor “11% @ ‘)‘/3 =0n
{100)= -0 7468, {10000)=-0'74%9%  lm =-075--3/t | losSimageresde 015 3/9/8-1125
o ! X P codoCtromo 213 116/8 = 2
f-100)=-0' 7531 {-10000)=-0'75003..  lim <= -0'7 3/%/ L
' 2 Representemos Lo. funcién, i
Con toda. esto. infomacion, : hociendo uso de los puntos
bastara. con obtener algunas ASINTOTA huecos u rellenos en los
""‘&%ﬁ“eﬁ o izquierdary Bue . exdremos de cado. tromo
efecho.de 1/4 dependiendo de s (.
: igualdod esvalido. 0 no / 4 . ?
-1)=-8/9 ASINTOT |
Py 5 od olmente gue ' b 1
Podemos a.seguror mente que Lo funcion &S continua. en »x==1yo que
s i S i 5 f( ) TIEleTE%mondo x tiende OJ]:u1, y coincide con Lo 1moge,n5de,qf1‘

SUS LIMITES LATERALES SON IGUALES T T L2 |
Sin emboroao,en =1 10 h f(-n }L"}r 'x) }l.['}vf(?‘) 3 }-‘:'3}11‘(?‘)

con’cm;'idno s e el limCe NO EXISTE. (i (0= 3 1/2 = im

aidir Los limites laterales x

Las funciones de,ﬁnido,s o trozos son muy uSadasen lo Detras de Lo decloracion de o rento, de ol gunos porking,
vda cotidiana, por & jemplo codo ez fie nos realizon del consumo del aguo, de (o focturo del moul
uno. oferta §i (legomos o compror "x contidad. tenemos ma s finciones de,ﬁnido,s o trozos



Por sino (o Sobias
IN: Es el con 'unto de L0S nimeros noturales

1.23%

Z Esel con Junto de los nume,ros enteros

« BB ELRG Bl

10123%.

(nece Sarios pora. contor y ordenar]

(sin decimales)

Q: ES el con junto de Los nimeros rocionoles
donde entrantodos los cocientes entre nameros enteros
( flacciones y decimales pen i6dicos)

R: Esel con junto de los nimeros reales

donde entran todos los anteriores
(raices no exoctos pi.e

5 (oS imacionale s

Eso ttpograf o Se lomo. ne,gﬁta de plzodro»

3

Sigomos intentondo descubrir los formulo.s de los
funciones. Veoamos uno.s contos (e 10 Son pouném‘ms

| LaS nciones SENODALES
bdicas (T=360°-271)

La funuon seno e :nfor
par

y lo funuon c0Seno

£l dominio de omboa.s eS R

/ El recomido de ombases[-11]

© 1 Son continuas en todo Su dommno
oltemondo tromos crecientes y decrecientes

No te puedes ni imaginar
(o pre,SenteS (e eston en nuestros vidos

Veoamos St Somos

de descubrir Lo e,;‘Pre,Slon olaebroico. 7

de lo Slguten’(e, funuon y odemo.s analizar su continvidod

ot s N\ AT

claramente

)4

stos Lo curvo
(peS un trozo

de par&bol-:ﬂ

m=-]
(reo Lo ecuocion

punto-pendiente
—1

l |
J, —1= ,x—‘f A4
'_%—5 —T}Zoﬁo
f(Z ==

-

5!

(-2

%__

2/2

v(o

-3 (reo
b=
= I

Despe jondo y = = (-2:45)/3

(3-2)

Exste el limite cuando

S

lo. ecuociOn
continuos

Pacso. por (4-1)

w0, <t

== B

x) tiende 0. -2,

0 NO coincide con -ZK( (0 ue no es
o . %tmmen w1 TQ];(Y\ At

oloesen I

( Z;d‘b_)/z) x21 |yoQueen este caso ni exste el limite

La.s funciones EXPONENCIALES no corton ol eje de abscisos
E( dominio es R £l recomdo e (0 00) (todos Los nimeros reales mayores que 0]
Siempre corton ol e je de ordenadas en (Q)) (&-1)

S\empre, son contmuos cON 3=0 como asintoto horizontal
Si lo. baSe &5 mowor que. 1

]\{ ¥ =12 son crecientes pero sﬂ‘esta
L entre031, son decrecientes

-]

=;0,8>( [

(12)

T —

5

i Algunos dicen que el
entomiento'del
p(one,ta es e;pmenaol I




Las funciones LOGARITMICAS no corton ol eje de ordenado.s

| ‘ , L / (Te ocverdos de estos fanciones?

| 7 ENo te resulto curioso Lo Simetria?
A( )= 9% , ——  Esoowre e Son funciones

R R s REUPRO olNV RSAS

! | ;/_' | | b e

R Kbt qu” (oo

| @ﬁ‘ﬁ | Pore jemplo (3)= 8 y 4(8)=log,8=3

51 COMPONEMOS dos funaone,s reupr()cos obtenemos (o

€l dominio es Qo) y el recomido es R foncion identidod: - ((,d) - Log,()- Loﬁzzh "[Oﬂzz = i(X
Siempre corton ol e )e dusabissicas Podemos expresorlo de La siguiente fomos )= ¢7(x) . ()= £(x)
enel punto (10) 7 (logal = 0)
4 Siempre. son continuo.s (Recuerdos mo.s funciones que Seon reci 7
con 0 como asintoto. vertical ‘4 a5 = kox REPROCASS, () o A
Silo»boSe,E,Sm or g{slem%e )= xtk < > d(x)- ,( k
son crecientes PEro St esto entre -
tog. x Oy1 son decrecientes | LAY < >f(" x o)
< Sie[= 3x- 5, ¢f13) 39-5- 31 < > - ]/3 (34)= (34+5)/3- 13
Hay una. funcion (o (o artmlca (e detemino. g(x) - & > N ) Q& LS
' (o omttguedod de, (;ruler resto organico, slo con domiio postic
gractas ala Pr uebo. del. carbond 14 Expresando c,uolﬂu er mn cOn uno. iiico. voriable como uno.
wauon oLde,S or la” ,x después
mtercambnar(a con (a y. pom (or Su ful".c,l()ﬂ re,upmm
Hollo. L. funcion reciproco. de t(x) = 2?(_1 y |:> =1
Ix= 5/3 +1= (3*3)/3 ; (5*‘54/25- b Ha tene,mos S(,x)
Y2)=3/3=1, N)=4/2-12 Comprue,bolo con ma.s valores s quneres
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