Grocias o Los limites podremos estudior fomolmente (o
continuidod de, uno. funciOn. Paro \»e!lo vomos o utilizor
uno. funuon DEFINIDA A TROZOS,; uno funaon e vendro
de,fm'lda por una. formulo. distinto. en coda tromo del dominio

259  x<-1 PRIMER TRAMO 0 TROZO
f( =4 3 -1<€x <2 sEqUNDo TRAMO

X8 x>1 Tercer TRAMO

U Soremos uno. x|2x¢5 x5 x|4/8
toblo. pova. hollar -3|-6t5 = -1 =S @' $/8=09%
las ima.genes de -72]-4+5 =1 013 3(9/8 =119
codotramo @ -1+5 = 3 7 3 ‘f 6/8 7

Repre sentemos lo. funcion,
hociendo uso de (oS puntos
huecos$ y rellenos en Los
e Xremos de coda tramo
de,pendte,ndo de silo

iguoldod es valida 0 no ﬁ/ 1 1 5

-1

Podemos uror oimente, e Lo funciOn es ci)f\(lr\uae,n =1 yo.
;< ) TIENE mlTEﬁfumando x tiende o - f“ 3 coincide con (o lmo.genjde,qul

SUS [IMTES LATERALES SON IGUALES d 1) }a‘,mrﬂ llm ,ﬁﬂ 5= (‘m f(”

Smtembgro%o en ;(Zdnolh "
continui o que el limte NO EXISTE.
ol no c,omc,td\r (oS limites loterales x ‘m f(% 5#1/L~ g‘_}mﬁf(% _

Detra.s de (o declaracion de Lo rento. de ol qunos parking,
del consumo del oquo, de (o facturo. d&l moul
tenemos ma.s fincione s definidas o trozos



4. FUNCIONES DEFINIDAS A TROZOS

Hay graficas que no podemos representar con una Unica fdrmula, como la del margen:

Actividades resueltas

4+ La grdfica del margen representa una excursion Dislancialzz:
en autobus de un grupo de 12 de E.S.O. a (km) - 80
Toledo, pasando por Aranjuez. Busca una ;g
expresion que la represente. 50
Este tipo de funcion se denomina funcion definida a :g
trozos pues cada trozo tiene una expresion algebraica 201
diferente. Observa que esta formada por 5 tramosde | | 9] AT S S Y NN MR O
rectas, distintos. Podemos calcular sus ecuaciones | |["° 7% %0.o]° 0 120 150 240 300 380
pues conocemos los puntos por los que pasan: ((0, 0), ] HeRpS Unin)

(30, 45), (75, 45), (90, 120), (90, 300) y (0, 360).

Su expresion es:

%x si0<x<30

45 Si30<x<75

f(x)=4 5Xx-=330 si75<x<120

90 si 120 < x <300
—%x+360 si 300 < x <360

definen de diferente manera segun el valor que tome la x. Susi Profe

FUNCIONES Definidas a TROZOS. Representacion GRAFICA. Estas funciones se ( \

6: https://www.youtube.com/watch?v=L9ePjFfbM5w

video
2x—1 six<0

x*—1 six>0"
Estad definida de distinta manera antes de 0, que es una recta, que después de 0,

que es una parabola. Simplemente dibujamos estas funciones en los intervalos
indicados.

Actividades propuestas

+ Representa grdficamente la funcion f(X)= {

. » 2x—-1 six<0

24. Representa graficamente la funcién f(X) = . .
X=1 six>0

2 -

- . X“+2 six<0

25. Representa graficamente la funcién f(x) = ) <Y
2x+2 six>0
. » 2x+1 six<l1

26. Representa graficamente la funcion f(X) = . .
X+3 six>1

27. Utiliza GeoGebra para comprobar tus anteriores representaciones

"I"\
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CURIOSIDADES. REVISTA

éConoces esta senal?

10
es decir, WO Quiere decir que subimos 10 metros de

altura mientras que avanzamos 100 metros.

Seguramente la has visto en alguna carretera, pero équé indica? Mide la pendiente
de la carretera con respecto a la horizontal y significa que la pendiente es del 10 %

100m

10m

2

Busca en internet el perfil del L’Angliru y comprueba la pendiente de sus rampas.

L)

®

Arquimedes y el rayo de calor

Arquimedes es uno de los personajes que mas han
aportado a la ciencia en la historia. Este ingeniero,
fisico, inventor, astrbnomo y matemadtico nacié en
Siracusa (287 a. C. — 212 a. C.) y es el responsable
muchos teoremas e invenciones que seguramente
habrds oido, como el famoso principio de

Arquimedes, o el tornillo de Arquimedes utilizado en
las cadenas de produccion de muchas empresas.

Cuando los romanos atacaron
Siracusa, cuenta la leyenda que
Arquimedes  construyd  un
sistema que concentraba los
rayos de sol en un rayo de calor
que provoco el incendio de los
barcos enemigos. Este sistema (.- :
estaba compuesto por espejos (o escudos bier
pulidos) colocados de tal forma que dibujasen una
superficie parabdlica.

Apolonio de Pergue
hablando

de
pardbolas e hipérbolas, pero, ide

Hemos  estado
dénde vienen esas palabras vy
formas? El nombre de estas curvas
se lo debemos a Apolonio de Pergue
(262 a.C.- 190 a.C.) que estudio este
tipo de funciones en su obra Las
Conicas. Las curvas surgen de los
cortes de
un cono:
dependiend
o el angulo
de corte,
obtenemos
unas curvas
u otras. Es como cortar una barra de

Circunferencia

pan.

—

¢Mito o realidad? No se sabe, pero en la actualidad,
este sistema es la base del funcionamiento de los
hornos solares.
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Funciones cuadraticas
11. A partir de la pardbola y = x?, dibuja la gréfica de las siguientes parabolas:

a)y=x*+3 b)y=—x*+5 c)y=(x—2)? d)y=(—x-3)2
12. A partir de la parabola y = x?, dibuja la grafica de las siguientes parabolas:
a)y =2.5x? b)y = -1.2x? c)y=(1/2)x% d) y =-0.7x%
13. Representa la gréfica de las funciones parabdlicas siguientes e indica el vértice:
a)y=x*+3x+2 b)y=—x>+5x—-4 c¢)y=(x—2)?+4 d)y=—x*+x-3.
14. Determina los elementos de las parabolas siguientes
a)y=3x2+2x+5 b)y=-2x>+4x—-1 <c)y=4(x—-2)>+9 d)y=-5x>+2x—6.
Funciones de proporcionalidad inversa

15. Halla la expresion analitica y representa la grafica de las hipérbolas y = k/x que pasan por los puntos
que se indican. Escribe los intervalos donde la funcidn es creciente o decreciente.

a)(5,1), b) (4, -1) c)(1,4) d) (-2, -4).
16. Representa las siguientes funciones de proporcionalidad inversa:

a)y=2/x b)y=-1/x c)y=3/x d)y=-2/x.
17. Determina el dominio, recorrido, continuidad, maximos y minimos y el crecimiento de las siguientes

hipérbolas:

a)y=2.3/x b)y=-1.7/x c)y=3.2/x d)y=-2.1/x.
18. Representa las siguientes hipérbolas:

a)y=2/x+3 b)y=-1/x+5 c)y=3/x-2 dy=-2/x-3.
19. Representa las siguientes hipérbolas:

a)y=2/(x+3) b) y =-1/(x +5) c)y=3/(x-2) d)y=-2/(x-3).
20. Representa las siguientes hipérbolas:

2x—-3 -Xx-3 2x-3 X+2
A y= x+4 Py y= 2x+1 o GEETE 9 T3

Funciones definidas a trozos
. . 2x+1 six<-1
21. Representa gréaficamente la funciéon f(x) =4 , . .
X“—1 st x>-1

22. Determina los puntos de interseccion con los ejes coordenados de Ila funcidn

X+1 six<?2
f(x)= . .
2X+1 six>2

2 -
. . . X“+1 sl x<2 .
23. Indica los intervalos donde la funcién f(x) = { es creciente.

-x*+4 six>2
3x—=2 six<l

24. Representa graficamente la funcion f(Xx) = ) .
I/x six>1
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